BAREM DE CORECTARE SINOTARE
CLASA a VIII-a
1. a) Demonstrati cd daca, a, b, c sunt numere reale nenegative, atunci \/E +\/E +\/E <a+b+c.
b) Fie A, = {6 — 2\/5 16+ 2\/3 ; 4} . Considerdm multimile A, A,, A;, A, ..., care au cardinalul trei si elementele multimii A,
sunt mediile geometrice a cite doud din elementele multimii A, .
i) Scrieti elementele multimii A;.
ii) Este posibil ca una dintre multimi sa fie: {4 - «/g; \/g + 4;9} 7.

Bedrulea Gabriela, Suceava
Barem:

2
a) Aplicim inegalitatea mediilor ab < “—Zb P

b) 4 ={[[6-245)(6+245); |[a(6-245): |[4[6+245)}=

2p
={4: 2(V5-1); 2(V5+1)}
Dacd notdm S, suma elementelor multimii A, , se observadina)cd S, >S5, =25, >.... 2p
Dar S, =16 si (4—\/§)+(\/§+4)+9 =17 = {4—\/5; \/§+4;9} nu poate fi o multime din sirul dat. Ip

2. a) Descompuneti, in produs de cinci factori, expresia X —x.
b) Fie a, =n' —n, pentru orice ne N . Determinati cel mai mare divizor comun al numerelor a,,a,, ..., -

Bedrulea Gabriela, Suceava

Barem:
7 _ 6 _ 3 3 _

a) x —x—x(x —1)—x(x —1)(x +1)— Ip
=(x—l)x(x+l)(x2—x+l)(x2+x+l) Ip
b) a, =0, a, =1.2-32.7, ay=2-3-4.7-13, deci (az,a3):42 = Ip
= (a),ay,05,.y aygp3) S 42 Ip
Folosind a) aratdm ca a, :42, pentru orice ne N*.

(n—=1)n(n+1)i6 lp
Luand n=7k+r, ke Nsi re{0,1,...,6} searatdcd a,:7 pentru orice Ip
Finalizare Ip

3 Se da triunghiul echilateral ABC de latura a si P un punct in interiorul triunghiului. In punctul P se ridica o perpendiculard pe planul
triunghiului pe care se ia punctul M cu MP:%. Daca d,,d,,d,sunt distantele de la M la laturile triunghiului, sd se arate ca

d’+d, +d} =a* dacd si numai daci P este centrul cercului inscris triunghiului ABC.

Gheorghe Marchitan, Suceava

Barem:
a3
< o L L XFytz=——r 2p
Daci distantele de la punctul P la laturile triunghiului sunt x, y, z, atunci 2,
2 2 2
Se vede ca d,* = 2 +x7, d)} = 2 +y?, di = 2142 2p
2 2 : 2
Obtinem
2 2 2 2
1 2 a 1p
dl+d)t+d? =3 (P4 +22) 23 S (xry+z) = L =2
1 2 3 4 ( y ) 23 (x+y ) 4 4
egalitatea avand loc daca si numai dacd
3(x2 +y2+z2):(x+y+z)2 o 2(x2+y2 +z2)=2xy+2yz+22x(:) 2
& (x—y) +(y-z2) +(z=x)" =0 x=y=z & P este centrul cercului inscris triunghiului ABC.

Orice alta rezolvare corectd va fi punctatd corespunzator.



